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Litt om konsistens



Oppfyllbarhet og konsistens

Definisjon

En mengde Γ av formler er
oppfyllbar hvis det fins en
modell som oppfyller alle
formlene i mengden.

Eksempel

Mengden {P ∨Q,¬P} er
oppfyllbar. La f.eks. v være en
valuasjon som gjør Q sann og P
usann.

Definisjon

En mengde Γ er konsistent hvis
sekventen Γ ` ikke er bevisbar.
Hvis Γ ` er bevisbar, så sier vi at
Γ er inkonsistent.

Eksempel

Mengden {P ∨Q,¬P} er
konsistent.

×
P ` P Q ` P

P ∨Q ` P
P ∨Q,¬P `
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Oppfyllbarhet og konsistens

Sunnhet og kompletthet – andre formuleringer
Sunnhet:

enhver oppfyllbar mengde er konsistent.

Kompletthet:

enhver konsistent mengde er oppfyllbar.

Oppgave (litt vanskelig)

Vis at disse formuleringene er ekvivalente med de vanlige
formuleringene.
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