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Oppgave 1 Kjerneregelen

La U (X, y) vaere en funksjon av to variable. Definer sa funksjonen f(y)=U(g(y),y).Finn f'(y).

Oppgave 2 (Maksimere funksjoner av flere variable)
La f(X,y)=x*+y*—6xy+10x+2y.
a) Finn stasjonaerpunktene til funksjonen.

b) Sjekk andreordensbetingelsene, er dette et minimum eller et maksimum?

Oppgave 2 (Maksimere funksjoner av flere variable)
La f(x,y)=xy’"—x—yder0O<a,b<l oga+b<1,definertfor X,y >0. Viinnfprer
hjelpestgrrelsen z = x*y°.

z
c) Visatvikanskrive ' =ax*'y*-1=a—--1
X

d) Finn et tilsvarende uttrykk for f 'y . (Bruk hjelpestgrrelsen til a forenkle uttrykket.)

e) Vis atistasjonaerpunktene til funksjonen ma tilfredsstille ligningen ay =bx.

f) Bruk resultatet i c) og en av fgrsteordensbetingelsene til & finne stasjonaerpunktet til funksjonen.

Vi skal i fortsettelsen se pa de andre-deriverte. For a finne de andrederiverte ma du huske at Z er en
funksjon av X 0g Y, eller ta utgangspunkt i de deriverte uttrykt uten hjelpestgrrelsen.
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g) Visat f", =a(a-1)—.Hvakan dusiom fortegnet?
X



h) Utled tilsvarende uttrykk for f "yy ogf "Xy , 0g prov a fa uttrykk som er like enkle somi e)

i) Tilfredsstiller stasjonaerpunktet den tilstrekkelige betingelsen for et maksimum?

Oppgave 4 (Omhylning)
1
La f(p)= maxx(Zpﬁ—Exj

a) Finn f'(p), uten & lgse maksimeringsproblemet.

b) L@s maksimeringsproblemet. Det vil si: finn for enhver p den x som maksimerer uttrykket.
Sjekk andreordensbetingelser.

c) Bruk svaret ib) til & regne ut funksjonen f (), (uttrykt bare ved hjelp av p) og bruk dette til
aregne f'(p)ut

d) Sammenlign Igsningene i a) og b).



